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g, Niech funkcje d i g beda ciagte na prze-
dziale [a, b] oraz niech d(z) < g(z) dla
kazdego z € [a,b]. Wtedy pole tra-
pezu krzywoliniowego D ograniczonego

wykresami funkcji d i g oraz prostymi
r = a, ¢ = b wyraza si¢ wzorem:

D] = ] lo(z) — d(z)) dz

il
i \M

oyad, Obliczy¢ pole obszaru ptaskiego ograniczonego parabol?xﬂ)

o~
}Z/agq;/QQ _Cﬁ_/&]

=

j@A, Obliczy¢ pole obszaru ptaskiego ograniczonego parabolg y? = 2x oraz

<><, ,Z)L + ualzll / O(S @I@I\FJ)

okregiem o rownaniu x2 + y2—4x = 0.
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/‘ Niech funkcja f ma ciagla pochodna na przedziale [a,b]. Wtedy dlugoéé krzywej
I'={(z, f(z)) : = € [a, b]} wyraza sie wzorem:

b
t= [Vi+(r@Pde




Q Niech funkcja nieujemna f bedzie ciagla na przedziale [a,b]. Ponadto niech T°
oznacza trapez krzywoliniowy ograniczony wykresem funkeji f, osig Oz oraz
prostymi z = a, z = b. Wtedy objetoé¢ bryty V powstalej z obrotu trapezu

krzywoliniowego T' wokdt osi Oz wyraza si¢ wzorem:
b
V] = ?rff2(1:) dz.
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5 Niech funkcja nieujemna f ma ciaggla pochodna na przedziale [a, b]. Wtedy pole
powierzchni ¥ powstalej z obrotu wykresu funkcji f wokét osi Oz wyraza sie

wZzZorem:
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Niech punkt materialny porusza si¢ po ptaszczyznie lub w przestrzeni ze zmienna
szybkoécia v(t) = |9(t)|. Wtedy droga przebyta przez ten punkt w przedziale
czasowym [t;,%2] wyraza si¢ wzorem:

v=u(t)
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