Matematyka 2

1. Catkowanie funkcji trygonometrycznych
1. Catki funkcji trygonometrycznych mozemy sprowadzi¢ do catek
funkcji wymiernych przy pomocy podstawienia uniwersalnego

(tangens potowkowy):
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2. Jesli funkcje sin x i cos x wystepujg w parzystych potegach,

stosujemy podstawienie tangensowe:
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Catki z wazniejszych funkcji trygonometrycznych

Wzér Zakres zmiennosci
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Catkowanie funkcji postaci sin ax cos bx, sin ax sin bx, cos ax cos bx.
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Do obliczania powyzszych catek stosujemy wzory trygonometryczne:
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Catkowanie funkcji z niewymiernosciami

Przydatne wzory:
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Twierdzenie 3.1 (metoda wspotczynnikow nieoznaczonych)

Do obliczenia catki postaci:
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stosujemy wzor:

| Wn®) gy = Qu_1(X)Vax2 +bx+c+ [

VaxZ+bx+c dx, gdzie a # 0.
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W, (x) — dany wielomian stopnia n;
Q,—1(x) = szukany wielomian stopnia n-1 o0 nieznanych wspoétczynnikach;
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A -szukana liczba rzeczywista.
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4. Podstawienia Eulera

Twierdzenie 4.1



Catke z funkcji zawierajacej x oraz vax2 + bx + c,

gdziea#0i A4 = b? — 4ac #0, sprowadzamy do catki z funkcji wymierne;
stosujgc podstawienia:

l. (pierwsze podstawienie Eulera)

Vax? + bx+c=t+xVa, jeslia>0;

ll. (drugie podstawienie Eulera)

Vax? +bx + c=xt-+c, jesli c>0;

lll. (trzecie podstawienie Eulera)

Vax? + bx + c=/a(x — x1)(x — x3) =x(x-x4)t, jesli 4 > 0.

W podstawieniu Il, réznice xt — +/c mozna zastapié suma xt+ vc, lub
réznicg Vc — xt.
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Stosujac | podstawienie Eulera obliczymy catke
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